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Annotatsiya:

Ushbu ilmiy maqola sferik geometriya va Riman elliptik geometriyalarini chuqur
o'rganishga qaratilgan. Evklid bo'Imagan geometriyaning bir bo'limi bo'lgan sferik
geometriya shar yuzasida o'ziga xos xususiyatlari bilan ajralib turadi. Rieman elliptik
geometriyalari fizika, astronomiya va informatika kabi turli sohalarda qo'llanilishi bilan
geometrik bo'shliglarga elliptik funktsiyalarni tushunishni kengaytiradi. Magola ushbu
geometriyalarning asosiy tushunchalari, xossalari va qo'llanilishini yoritishga garatilgan
bo'lib, ularning nazariy asoslari va amaliy ta'siriga to'liq kirishni taklif giladi. Sferik
geometriya va Riman elliptik geometriyalari egri bo'shliglar xususiyatlarini o'rganadigan
matematikaning jozibali tarmoglarini ifodalaydi. Ushbu maqola ushbu gizigarli
geometrik tushunchalar bilan to'lig tanishishni, ularning tarixiy rivojlanishini, asosiy
tamoyillarini va real hayotda qo'llanilishini o'rganadi. Sferik geometriya asoslaridan
tortib Riman elliptik fazolarining nozik jihatlarigacha, biz egri geometriyalarning boy
gobelenlari bo'ylab sayohatga chigamiz.

Kalit so‘zlar: Sferik geometriya, Riman elliptik geometriyasi, Yevklid bo‘lmagan
geometriya, elliptik funksiyalar, egrilik, differensial geometriya, ilovalar.

AHHOTALIUSA:

Ora Hay4yHasi CTaThsd TPENCTABIsACT COO0OM YriIyOJIeHHOE WCCIEeI0BaHNE
chepudecKkoil TeOMETpUM M PUMAHOBOW »yuunTHYeckor reomerpuu. Cdepuueckas
FeOMETpHS, Pa3/iesl HEEBKIUJOBOW T€OMETPUH, XapAKTEPU3YETCS CBOMMH YHUKAIbHBIMU
CBOMCTBaMHU Ha OBEPXHOCTH chepbl. PUMaHOBa AiMnTHYECKAs: TEOMETPUS paclIupsieT
MMOHMMAaHUE DJJUIMNTUYECKUX (QYHKIUH HAa TEOMETPUYECKHE TMPOCTPAHCTBA C
MPUIOKEHUSIMA B Pa3UYHBIX 0O0JaCTSAX, TaKUX Kak (u3MKa, acCTPOHOMHS U
uHpopmatuka. llempto 9TOil cTaThM SBISETCS pa3bsiCHEHHE (DyHIAMEHTATBHBIX
KOHIICNIINK, CBOWCTB W NPUMEHEHUM JSTHX TE€OMETPHUM, Ipemiaras BCECTOPOHHEE
BBEJICHHE B MX TEOPETUYECKHE OCHOBBI M MpakTudeckue mocienctsus. Chepudeckas
r€OMETpUs W PUMAHOBAa DJUIMIITHYECKAs TEOMETPHUsSl TMPEACTABISAIOT  COOOMU
YBJICKATEIbHBIE Ppa3feibl MATEMATUKH, W3y4YarOllUe CBOWCTBA HCKPHUBJIEHHBIX
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IIPOCTPAHCTB. Orta cTaThi IMpCaACTaBJACT cobou BCCCTOPOHHCC BBCACHHC B OJOTH

MHTPUTYIOLME T€OMETPUYECKHE KOHIENIUH, HCCIEIys] UX HCTOPUYECKOE PpPa3BUTHE,
dbyHIaMeHTalbHbIE TPUHIUIBI U TIpaKkTHUYeckue npuMeHeHus. OT OCHOB cepruieckoit
TE€OMETPHUH JI0 CI0KHOCTEN PUMAHOBBIX SJUTMITHYECKUX POCTPAHCTB MBI OTIPABIISIEMCS
B IIyTEIIECTBHE 1O OoraTomMy rodeyieHy KpUBOJIUHEWHON T€OMETPHUH.

KaroueBble cioBa: cdepuueckas TreoMeTpusi, pHUMaHOBa HJIUIMITHYECKAs
r€OMETpHUs, HEEBKIUIOBA TIEOMETpUs, DIUIMNTUYECKHE (PYHKIUU, KPUBU3HA,
muddepeHnranbHas reoOMeTpus, MPUIIOKEHUS.

Abstract:

This scientific article provides an in-depth exploration of spherical geometry and
Riemannian elliptic geometries. Spherical geometry, a branch of non-Euclidean
geometry, is characterized by its unique properties on the surface of a sphere. Riemannian
elliptic geometries extend the understanding of elliptic functions to geometric spaces,
with applications in various fields such as physics, astronomy, and computer science. This
article aims to elucidate the fundamental concepts, properties, and applications of these
geometries, offering a comprehensive introduction to their theoretical underpinnings and
practical implications. Spherical geometry and Riemannian elliptic geometries represent
captivating branches of mathematics that delve into the properties of curved spaces. This
article provides a comprehensive introduction to these intriguing geometrical concepts,
exploring their historical development, fundamental principles, and real-world
applications. From the basics of spherical geometry to the intricacies of Riemannian
elliptic spaces, we embark on a journey through the rich tapestry of curved geometries.

Keywords:

Spherical Geometry, Riemannian Elliptic Geometries, Non-Euclidean Geometry,
Elliptic Functions, Curvature, Differential Geometry, Applications.

KIRISH(Introduction)

Geometriya asrlar davomida matematik tadgigotlarning asosi bo'lib kelgan, Evklid
geometriyasi tekis yuzalarning xususiyatlarini tushunish uchun klassik paradigma bo'lib
xizmat qgilgan. Birog, Evklid bo'lmagan geometriyalarni o'rganish bizning geometrik
bo'shliglar hagidagi tushunchamizni Evklidning parallel postulatining cheklovlaridan
tashqgari kengaytirdi. Sferik geometriya, evklid bo'Imagan o'xshashligi, sharning sirtini
geometrik fazo deb hisoblaganimizda paydo bo'ladi.

Tarixiy ma'lumot: Sferik geometriya o'z ildizlarini gadimgi tsivilizatsiyalarga borib
tagaladi, bu erda ilk astronomlar va matematiklar Yer va samoviy jismlarning egriligini
kuzatganlar. Yunonlar, xususan Pifagor va Evklid sferik geometriyaga asos solib,
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keyinchalik Ptolemey va Ibn al-Haysam kabi olimlar tomonidan takomillashtiriladigan

tamoyillarni ishlab chiqdilar.

XIX asrda Evklid bo‘lmagan geometriyalar kontseptsiyasi paydo bo‘lib, an’anaviy
Evklid asosiga qarshi chiqdi. Bernard Riman tomonidan ishlab chigilgan Riman
geometriyasi egri  bo‘shliqlar haqidagi tushunchani kengaytirib, ichki egrilik
tushunchasini kiritdi va elliptik geometriyalarga yo‘l ochdi.

Sferik geometriya: Sferik geometriya uchburchakdagi burchaklar yig'indisi 180
darajadan oshib ketishi bilan tavsiflanadi. Ushbu egri bo'shliqda chiziglar katta doiralardir
va masofa o'lchovlari Evklid fazosidagidan farq giladi. Biz sferik geometriyaning asosiy
tamoyillarini o'rganamiz, geodeziya, burchaklar va sirtning o'ziga xos egriligini
o'rganamiz. Sferik geometriyaning navigatsiya, astronomiya va geodeziyada go'llanilishi
uning amaliy ahamiyatini ko'rsatadi. Sferik geometriya shar yuzasidagi jismlarning
xossalari bilan shug'ullanadi. Asosiy tushunchalarga katta doiralar, sferik uchburchaklar
va geodeziya kiradi. Sferik geometriyadagi parallellar to'g'ri chiziglar emas, balki
qutblarda kesishadigan egri chiziglardir. Evklid me'yorlaridan bu chetlanish masofalar,
burchaklar va shakllarni tushunishda yangi istigbollarni tagdim etadi.

Sferik geometriyani qo'llash geografiya va astronomiyadan tashgarida bo'lib,
navigatsiya, sun'ty yo'ldosh alogalari va global joylashishni aniglash tizimlarida hal
giluvchi rol o'ynaydi. Sferik geometriya ramkasi Yer yuzasini aniq modellashtirish
imkonini beradi va aniq fazoviy ma'lumotlarga tayanadigan texnologiyalarni ishlab
chigishni osonlashtiradi.

Riman elliptik geometriyalari: Riman elliptik geometriyalari elliptik funktsiyalarni
o'rganishni geometriya sohasiga kengaytiradi. 19-asr matematigi Bernxard Rimann
tomonidan kiritilgan bu geometriyalar doimiy musbat egrilikka ega bo‘shliglarni o‘z
ichiga oladi. Riman elliptik geometriyalari asosidagi matematik tuzilmalarni o'rganamiz,
ularning elliptik funktsiyalar bilan bog'ligligini ta'kidlaymiz. Metrik tensorlar tushunchasi
va differentsial geometriya vositalari ushbu bo'shliglarni tahlil gilish uchun go'llaniladi,
bu ularning ichki xususiyatlarini tushunish uchun gat'ty asos yaratadi.

llovalar: Sferik geometriya va Riman elliptik geometriyalarining amaliy
qo'llanilishi turli ilmiy fanlarni gamrab oladi. Masalan, astronomiyada sferik geometriya
samoviy navigatsiya va samoviy jismlarning geometriyasini tushunish uchun juda
muhimdir. Riman elliptik geometriyalari fizikada umumiy nisbiylik nazariyasini
shakllantirishga hissa qo'shadigan va shakl tahlili va kompyuter grafikasida rol
o'ynaydigan informatikada qo'llanmalarni topadi.

XULOSA(Conclusion)

Xulosa o’rnida aytish mumkinki, maqola sferik geometriya va Riman elliptik
geometriyalariga keng gamrovli kirishni taqdim etib, ularning asosiy tamoyillari va
go'llanilishini yoritib beradi. Evklid bo'lmagan geometriyalarni o'rganish fizik dunyo
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asosidagi matematik tuzilmalar hagidagi tushunchamizni boyitishda davom etmoqda va

Ilmiy izlanishlar uchun yangi istigbollar va yo'llarni taklif gilmogda. Sferik geometriya
va Riman elliptik geometriyalari an‘anaviy geometriya tushunchalarini giyinlashtirib, egri
bo'shliglar tabiati hagida chuqur tushuncha beradi. Magola ushbu matematik tizimlarning
tarixiy konteksti, asosiy tamoyillari va amaliy qo'llanilishiga oydinlik kiritib, Kirish
tadqigini tagdim etdi. Egri bo'shliglar sirlarini ochishda davom etar ekanmiz, dunyo
hagidagi tushunchamizni shakllantirishda sferik va elliptik geometriyalarning ahamiyati
tobora oydinlashib bormoqda.
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